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Definicija
Neka je V' vektorski prostor nad K, S podskup od V' te
X ={W <V :W D S} skup svih potprostora od V" koji sadrze S.
Definiramo linearnu ljusku od S kao
[S]= () W
wWeX )

Napomena
Linearna ljuska skupa S je najmanii potprostor od V' koji sadrzi skup S.

Propozicija

[S] je skup svih linearnih kombinacija vektora iz .S.

Napomena

[S] se zove potprostor generiran skupom S ili potprostor razapet

skupom S. Ako je W = [S] kazemo da skup S razapinje potprostor W_')
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Definicija
Neka je V' vektorski prostor nad poljem K i S podskup od V. Skup S je
linearno nezavisan ako vrijedi:

x &[S\ {z}], Vxeb.

Skup je S linearno zavisan ako je neki x € S linearna kombinacija
preostalih vektora iz S.

Napomena
Skup S je linearno nezavisan ako i samo ako za sve medusobno razli¢ite
T1,..., Ty € .S vrijedi

AMy-w s M EK AN+ + 2, =0 = A ==X, =0.
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Definicija
Baza vektorskog prostora V je linearno nezavisan podskup B od V koji
razapinje V, tj. V' = [B].

Definicija
Vektorski prostor V' je konaénodimenzionalan ako postoji konacan skup
S takav daje V = [S].

Definicija
Neka je V' konacnodimenzionalan vektorski prostor nad poliem K. Broj

elemenata bilo koje baze od V' nazivamo dimenzija od V' i oznatavamo s
dim Vilidimg V.
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Primjer

—_~ o~ o~~~

a
b

d

e

P e =L )

dimpR =1
dimcC=1
dimr C =2
dimg R™ =
dime C* =
dimgr C" =
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Zadatak 1

Odredite neku bazu i dimenziju vektorskog prostora:

(@ Vi={(z,y.2) eR* 1z +y=2y=0}
(b)Vg,—{zG(C z =z},

©) Vo ={(a,b,c,d) €R*:a+b=c+d}.
d) Ve ={(a,b,c,d) € R*:a —b=0}.
(e) Vs ={(a,b,0):a,beR}.

(") Vg—{AeMz( ) trA =0}
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Zadatak 2

Neka je V' skup svih nizova realnih brojeva. V' je vektorski prostor nad R
koji nije kona¢nodimenzionalan.

Oznacimo s A C V skup svih aritmetickih nizova. Ispitajte je li A vektorski
prostor te ako je odredite mu neku bazu i dimenziju.
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Zadatak 3

Neka je V' vektorski prostor nad K i {eq,...,e,} nekabazaod V te

neka je
n
b= Z Nie; € V.
=1

Dokazite da je skup {e1,...,€x—1,0,€k41,...,6,} bazaod V ako i
samo ako je A; # 0.
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