
Odjel za matematiku, Sveu£ili²te u Osijeku 22. sije£nja 2021.

DRUGI KOLOKVIJ IZ UVODA U VJEROJATNOST I STATISTIKU

Zadatak 1. [2 bod + 2 boda + 1 boda]

a) De�nirajte funkciju distribucije neprekidne slu£ajne varijable X.

b) De�nirajte o£ekivanje diskretne slu£ajne varijable X. Koriste¢i prethodnu de�niciju pokaºite
da vrijedi E[aX + b] = aE[X] + b, a, b ∈ R, a 6= 0.

c) Neka je (X,Y ) diskretan slu£ajan vektor na vjerojatnosnom prostoru (Ω,F , P ). Kada kaºemo
da su slu£ajne varijable X i Y nezavisne?

Zadatak 2. [5 boda + 4 boda]
Po£etni ulog u jednoj igri na sre¢u je 50 kn. Igra na sre¢u sastoji se od uzastopnog bacanja pravilno
izra�ene kockice dok se ne pojavi broj £etiri i tada igra zavr²ava. Za svako bacanje kockice igra£
zara�uje 10 kn. Odredite:

a) o£ekivani dobitak/gubitak u igri

b) vjerojatnost da igra£ ostvari dobitak od 20 kn.

Zadatak 3. [5 boda + 4 boda]
Neka je X neprekidna slu£ajna varijabla s funkcijom gusto¢e

f(x) =

{
5a5x−6 , x ≥ 3

0 , x < 3

a) Odredite vrijednost konstante a.

b) Izra£unajte matemati£ko o£ekivanje slu£ajne varijable Y = 4X + 3.

Zadatak 4. [3boda + 3 boda + 2 boda]
Neka je X diskretna slu£ajna varijabla s pripadnom slikom R(X) = N0 i funkcijom izvodnicom
vjerojatnosti gX(z) = e2z−2. Odredite:

a) o£ekivanje slu£ajne varijable X

b) varijancu slu£ajne varijable Y = 2X.

c) P (X = 0).

Zadatak 5. [5 boda + 4 boda]
Neka je X ∼ E(2). Odredite funkciju gusto¢e i o£ekivanje slu£ajne varijable Y = 2eX .

Zadatak 6. [3 boda + 3 boda + 2 boda + 2 boda]
Promotrimo slu£ajan pokus koji se sastoji od nezavisnog bacanja pravilno izra�ene kockice i pravilno
izra�enog nov£i¢a dva puta. Neka slu£ajna varijabla X modelira broj parnih brojeva koji padnu
pri bacanju kockice, a slu£ajna varijabla Y broj glava koje padnu pri bacanju nov£i¢a. Odredite
distribuciju slu£ajnog vektora (X,Y ) i pripadne marginalne distribucije. Jesu li slu£ajne varijable
X i Y korelirane (obrazloºite odgovor)? Odredite vjerojatnost da je XY = 4.
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