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1. [20 bod.] Pokažite da je formulom

ρ
(
(x1, y1), (x2, y2)

)
=
√
|x1 − x2|+

√
|y1 − y2|

zadana metrika na R2.

2. [20 bod.] Neka je (X,U) topološki prostor i A ⊆ X. Dokažite da je x0 ∈ ClA onda i samo onda
ako je A ∩O 6= ∅ za svaku okolinu O točke x0.

3. [20 bod.] Neka je (X, d) metrički prostor i F ⊆ X. Dokažite da je F zatvoren skup onda i samo
onda ako svaki niz u F koji konvergira u X ima limes u F .

4. [20 bod.] Neka je (xk) Cauchyjev niz u metričkom prostoru (X, d). Dokažite sljedeću tvrdnju:
Ako neki podniz (xuk

) konvergira prema točki x0 ∈ X, onda i niz (xk) konvegira prema x0.

5. [5 bod.] Iskazati Bolzano-Weierstrassov teorem za nizove!

6. [15 bod.] Neka su ‖ · ‖ i ‖ · ‖′ ekvivalentne norme na realnom vektorskom prostoru (X,+, ·).
Dokažite: prostor (X, ‖ · ‖) je potpun onda i samo onda ako je prostor (X, ‖ · ‖′) potpun.


