Odjel za matematiku, Sveuciliste u Osijeku Odabrane teme iz nastave matematike

1 Primjene kompleksnih brojeva

Zadatak 1. Izracunajte integrale:
a) [ cos*(3z)sin’(2z)dz,
b) [ cos(4z)sin®*(3z)d,
¢) [ cos?(2x)sin®(3x)dz,
d) [ e* cos(bx)dz,
e) [ e sin(bx)dz.

Zadatak 2. Neka je T'(2,1) vrh kvadrata ¢ije je srediste u ishodistu. Odredite koordinate

preostalih vrhova kvadrata.

Zadatak 3. Nekasu A(5,1)1C(1,3) dva nasuprotna vrha kvadrata. Odredite koordinate

preostalih vrhova.

Zadatak 4. Neka je A(2,3) vrh jednakostraniénog trokuta sa sredistem u ishodistu.

Odredite koordinate preostalih vrhova.

Zadatak 5. Neka je A, tocka kompleksne ravnine koja predstavlja kompleksni broj
2k k= ]_, 2, 3,4 Ako vrijedi 24— R9 = i(Zg—Zl), dokazite |A1A3| = |A2A4| iAlAg L A2A4.

Zadatak 6. Neka su Aj(xy,y1) 1 As(xe,y9) tocke u kompleksnoj ravnini. Odredite koor-
dinate tocke B(z,y) za koju je trokut A; A; B jednakokrac¢an pravokutan trokut s pravim

kutom u tocki B.

Zadatak 7. U kruznicu polumjera R upisan je pravilni mnogokut A; A, - -+ A,. Dokazite

da za svaku tocku 7' s kruznice vrijedi

> T AL = 2nR.
k=1
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Zadatak 8. U jedini¢nu kruznicu upisan je pravilni mnogokut A; A, --- A,. Dokazite da

je umnozak duljina svih njegovih stranica i dijagonala jednak /n".

Zadatak 9. Neka je a kompleksan te b realan broj. Dokazite da jednadzbe az+az+b =

0, az —aZz+ b = 0 definiraju pravce.

Zadatak 10. Dokazite da je trokut s vrhovima u tockama O, 21, 25 pravokutan s pravim

kutom u tocki O ako i samo ako vrijedi 2125 + Z125 = 0.

Zadatak 11. Pokazite da jednadzba pravca koji prolazi tockama z;, 2o glasi

21 2 1| = 1.
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Zadatak 12. Pokazite da je |z — a| = 2|z| jednadzba kruznice sa sredistem wu tocki —30

: : 2
i polumgjerom 3 |al.



