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2 Jednadzbe

2.4 Eksponencijalne i logaritamske jednadzbe
Zadatak 1. Rijesite sljedece jednadzbe:
a) log,(z +6) — log,(z — 1) = log, 10 — log, 2

b) log(2z + 5) — log(3x — 1) = log(4x + 8) — log(6x — 7)
Rjesenje: x = ’TW

c) 2— logi x = log, (mZ + 10z + 6)

1 3
d) 5 logs(x — 2) = 3log; 2 — 5 log:(x — 2)
Rjesenje: =2+ /2

1
e) 3y/logx +2log/— =2
T

f) log(7z — 9)* + log(3z — 4)* = 2

g) loga* +log(z + 4)* = 4log 3
Rjesenje: 1 = =3, 20 = —1, 234 = =2 & VT

Zadatak 2. Rijesite sljedece jednadzbe:
1 4

=3
) 5—logx + 1+ logx
2logx 2
by 2oBT 2
logxr — 1 logx — 1

Rjesenje: x = 100
c) log?z + 2log(0.12) = 1

10
d) log(0.12%) - log — = —3
T

Rjesenje: x1 = ibO, Ty = =

e) log[3+2log(z+1)] =0
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1
D) log,[4 — 2logs(4 — )] = 3
Rjesenje: x = —1
g) logs{1 +log,[1 + log,(1 +logs x)]} = 0
Rjesenje: x =1
19
h) logqx + logg x + log, x = 36

11
i) logos @ + logys © + logs © = 5

Rjesenje: x =5

j) logs @ - log, x - log, x = 4

. v - _ 1
Rjesenje: r =

2
k) logsx - logg x - logyr @ - logg, © = 3
Rjesenje: x =9
Zadatak 3. Rijesite sljedece jednadzbe:
a) logs(3" —8)=2—u

b) logs(5* —4)=1—=x
Rjesenje: x =1

c) log(2®*+ 1)+ 2 = zlogh +log6
d) log, (4" +4) = = + log, (2™ + 3)

Rjesenje: x =0
e) logs(5% + 1) - logs (5" +5) = 12
Rjesenje: z; = logs 2, 5 = logs (574 — 1)
f) 2?1875 = (.01
g) 50°%7 . 60'°8” = 400

Rjesenje: x = 400W
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2.5 Trigonometrijske jednadzbe

Napomena.
1. sinfa+cos2a=1

2. sin 2o = 2sin o cos a
cos 2a = cos? a — sin? «v

2t
tg2a = go;
1 —tg“a
tg?a — 1
2ctga

3. sin(a + ) = sinacos § & cos asin
cos(aw £+ ) = cosavcos f F sinasin 3

ta(a + 9) tga £+ tgf
o =
& 1 F tgatgp
t t 1
ctg(a + §) = SBactelF1

ctgf + ctga

Napomena. Osnovne trigonometrijske jednadzbe su oblika
sinx =p, coszr=p, tgx=r ctgr=r, [p|<1.

Njihova rjesenja su:

a) sinz = p = w1, = arcsinp + 2km, k € Z i x9 = m — arcsinp +
2k, k e Z

b) cosz = p = xy, = arccosp + 2km, k € Z i x9, = —arccosp +
2km, ke Z

c) tgx =r = x = arctgr + km, k €Z
d) ctgx =r = xy, = arcctgr + km, k € Z
Zadatak 4. Rijesite sljedece trigonometrijske jednadzbe:

a) 2sin(z — g) =3



Odjel za matematiku, Sveuciliste u Osijeku

V3
cos(3r — %)
Rjesenje: xqy = % + %kﬂ,xz =155+ %lm, ke Z

=2

c) 3tg (x — %) =3

Rjesenje: x = km, k € Z
d) sinx +sin3z =0
e) sinbz = cos 10z
f) sin®2z — sin 2z = 0
Rjesenje: x1 = %”,35273 =47 +7k ke’
g) sin(g +xz)+ctg(2r—x)=0
h) 2sin’z +5sinz +2 =0

i) 2cos’r — 3sinz = 0
Rjesenje: z; = § + 2k, 1y = %’T + 2km, k € Z

i) tg?r — (V3 + tga +vV3 =0
Rjesenje: 1 = =3 +km, oy =G +km k€ Z

k) 2sin® 2z — cos® 2z = 5cos 2z
Rjesenje: 15 = :I:arctg(?) + 7k, w34 = *arctg(V/3) + Tk, k € Z

16
sin x

1) llctga — btgx =

m) tg’r + ctg’r = 2
Rjesenje: vy = —7 + %’“, keZ

n) 4cos*3x 4 8 = 11sin? 3z
Rjesenje: x15 = +§ + %lm,xM = j:%” + %/mr, keZ
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Napomena. Homogena trigonometrijska jednadzba ima oblik

Yecosz + -+ 4 apsinazcos” ! a + agcos™ z = 0,

an,sin” x + a,_q1sin”"
gdje su ag, ay,...,a, realni brojevi, a rjesava se dijeljenjem s cos™ x.
Zadatak 5. Rijesite sljede¢e homogene trigonometrijske jednadzbe:

a) 2sin’z — 5sinzcosz + 3cos’z = 0

b) 3sin?x — 4sinz cosx + 5cos® x = 2
Rjesenje: xy = § + km, x5 = arctg(=3) + kn,k € Z

c) sin®z + 9cos® z = 5sin 2z

Rjesenje: 1 = 2 + km, 2o = arctg(9) + L a3 =2+ 2 k€ Z

d) 8sin?x + sinxcosx + cos®z = 4
RjeSenje: xy = —Z + km,xy = —2arctg(3) + 2km, x5 = 2arctg(s) +
2km, k € Z

e) 2sin® 2z — 9sin® 2z - cos 2z + Tsin? 2z - cos? 22 = 0

Napomena. Linearne trigonometrijske jednadzbe imaju oblik
asinx +bcosxr=c¢, a,b,ceR, a,b#0 (1)
a mogu se rjesavati na sljedece nacine:

1. Podijelimo li ovu jednadzbu s va? + b? dobivamo:

a b c

————SINT + ————=C0ST = —(———.

Va? + b? Va2 + b? Va2 + 2
Kako je

a b
Va2 + 82| |Va? + b2
postoji kut ¢ takav da vrijedi
a b

e=Vere YT VaEre
)
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Gornja jednadzba prelazi u

Cc

sin(z + ) = —.
@+9) =
2. Jednadzba (1) se moze rijesavati i uvodenjem univerzalne zamjene

x

(Tu se mora provjeriti je li « = m + 2kw, k € Z, (tj. x sa svojstvom
cos 5 = 0) rjeSenje jednadzbe.) Tada je

) 2t 1—¢2
sy = ———, COST = ——
14 ¢2 14+ ¢2

i jednadzba se svodi na kvadratnu po nepoznanici ¢.
Zadatak 6. Rijesite sljedece linearne jednadzbe:
a) sinx —3cosx =1
b) V3cosz —sinz =0

c) 2sinx —cosx = 1
RjeSenje: 1 = 7 + 2km, x5 = arctg(3),k € Z

d) 8sinz — 15cosx = 17
Rjesenje: © = arctg(<) + (5 + k)m, k € Z

e) 3sinz +4cosz =6
Rjesenje: x5 = arctg(%) +kn, ke

f) sinz + Tcosx = —7
Rjesenje: zy = m + 2km, xy = —arctg(7) + 2km, k € Z

g) 2v/3sin’z — sin 2z = 2sinx



