Odjel za matematiku, Sveuciliste u Osijeku.
16. lipnja 2021.

Pismeni ispit iz Primjena diferencijalnog i integralnog racuna II

UPUTE: Ispit studenti piSu od 09:00h do 11:00h. Svaki zadatak student treba rijesiti
na zasebnoj stranici tako da najprije napiSe tekst zadatka, a ispod teksta stavi podnaslov:
RjesSenje ispod kojeg ce pisati postupak rjeSenja. Ako neki zadatak student nije rijesio,
treba prepisati tekst tog zadatka i ispod teksta napisati da taj zadatak nije rijeSio. RjeSenja
zadataka trebaju biti ¢itko napisana i detaljno obrazlozena. Zadatke s rjeSenjima student
treba posloziti u pdf dokument onim redoslijedom kakav je u ispitu. Paziti da su stranice
pdf-a pravilno rotirane. Pdf dokument treba imati naziv imena i prezimena studenta bez
kvacica. Studenti pdf dokumente trebaju poslati na smajstor@mathos.hr do 11:20 h. Nak-
nadno poslani dokumenti nece biti uzeti u obzir. Prepisivanje je strogo zabranjeno. Ukoliko
studenti budu prepisivali, ponistit ée im se kolokvij i zabraniti izlazak na drugi kolokvij, a
svi sumnjivi studenti bit ée usmeno ispitani. Nejasnoée oko teksta zadataka studenti mogu
poslati u terminu 09:00-09:30h na smajstor@mathos.hr ili mogu poslati poruku u MSTeams.
Izvan tog termina nije dozvoljeno slati upite.

Zadatak 1. [20 bodova]
Odredite najvecu i najmanju gustoéu mase dvodimenzionalne plo¢e Pl zadane s

Pl={(a,y) € B : [e| <1, |y| < 2}.

Gustoéa mase ploce opisana je funkcijom T'(z,y) = xy + 2 + 2.

Zadatak 2. [20 bodoval
Odredite koli¢inu naboja tijela omedenog s plohom z? + y? — 22 = 1, —1 < z < 1. Gustoéa naboja tijela
jednaka je ¢etvrtoj potenciji udaljenosti do osi OZ.

Zadatak 3. [15 bodova]
Izracunajte
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Zadatak 4. [20 bodova)

Izracunajte rad sto ga obavlja sila ﬁ(az, y) = ygf—i— (ln(x2+y2)+y3)f pomicuéi cesticu po rubu polukruznog
vijenca koji se nalazi iznad z-osi, a omeden je s 22 + y? = 1 i 22 4+ y? = 4. Pomicanje &estice po rubu je
takvo da je podrucje uvijek s lijeve strane.

Zadatak 5. [10 bodoval
Nad R3? zadano je vektorsko polje F' i skalarno polje f. Dokazite:

div(f - F) = f - div(F) + F - grad(f).

Zadatak 6. [15 bodova]

U spremniku se nalazi 10 kg soli otopljene u 100 L vode. U spremnik ulazi ¢ista voda brzinom od 10
L/min, jednoliko se mijesa sa sadrzajem spremnika i istjece iz spremnika istom brzinom. Koliko ¢e soli
biti u spremniku nakon 30 minuta?



