Odjel za matematiku
Sveuciliste u Osijeku

I. kolokvij iz Integralnog racuna

Grupa A

1. a) [10 bod.| Skicirajte podrucje
T={(z,y) ER*: —x(x+3)>01iy>x+3}

i izracunajte njegovu povrsinu.
b) [10 bod.] Napisite koje ste svojstvo odredenog integrala za ra¢unanje povrsine

odredene zadanim krivuljama koristili kako biste postavili i izrac¢unali trazenu povrsinu.

1
2. [10 bod.] Neka je funkcija f : [1,3] — R zadana formulom f(x) = e 1) Pri-
x —_—

mijenite i objasnite teorem srednje vrijednosti za integral neprekidne funkcije na tako
definiranoj funkciji f.

3. [10 bod.] Neka jea < b <01 f:[a,b] = R dana sa f(z) = 22 + 1. Nadalje, neka je
za n € N particija Q),, segmenta [a, b] dana sa

QnZ{a+:(b—a) : k::(),...,n}.

/ab f(z)dzx

kao grani¢nu vrijednost donje Darbouxove sume.

Izracunajte integral

4. Koristedi definiciju primitivne funkcije na intervalu, odredite barem jednu primitivnu
funkciju sljede¢ih funkcija:

1
zV/1+Inz’
b) [10 bod.] ¢:[5,7] = R, g(z) = Va? -2z +5.

(Uputa: Potrebno je odrediti samo primitivnu funkciju, bez ra¢unanja odredenog
integrala.)

a) [10 bod.] f:[l,e] = R, f(x) =

5. Rijesite sljedece integrale:

r—1

a) [10 bod.]/cos6a:sin3 xdx b) [10 bod.]/Mde

T+ 3
2 + 62 + 10

c) [10 bod.]/ dz  d) [10 bod.] /e”” cos 3z dx .



