Al
Drugi kolokvij iz Matematike

1. Izracunajte sljedece limese:

2 15 — 2 2 __ )
2[5 bod.] lim “—* 2 py5bod.] im T T 5 bod,] Tim YO~
=0 x—3 z—5 x—5 ez X2 =2
2
in?2 _ 2 2 4\ 2
)[5 bod.] Tim S22 =30 i bod.] Tim £)[10 bod.] Tim | 2227\ "
=3 sind(z — 3) w2t T — 2 2—0 3a2

2. [5 bod.] Nadopunite definiciju:

Realan broj a je gomiliste skupa D C R ako postoji barem jedan niz realnih brojeva (a,) takav
da je a, € , ap # _ te lim a, = . Totku iz skupa D koja nije gomiliste

n—oo

skupa zovemo

5 2
3. [6 bod.| Odredite desnu kosu asimptotu funkcije f(z) = - ‘ 3
m —
4. [10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(x) = 3 2:1:+ : u tocki
x
Ty = 1.
5. [10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
_J 2ax+3, <1
bude neprekidna u tocki x = 1. Skicirajte graf funkcije za dobiveni a.
6. Derivirajte sljedece funkcije:
9 m B 222 — 1
a)[5 bOd] f(&l) = 31’5 — % — § b)[5 bOd] f(ﬂ?) = m
¢)[10 bod.] f(z) =sin(2 — V2z).
2
7. [15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(x) = i =
I’ R
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B1
Drugi kolokvij iz Matematike

1. Izracunajte sljedece limese:

2z +4 44 — 1 2 2_ /12— 2
2[5 bod.] lim "% b5 bod.] lim 2 PTHT s hod) lim !
=2  x—4 T—4 x—4 /3 x?2—3
2
in15(z — 11 227 — 1126 ¥
)[5 bod.] Tim SO =5 S od] lim £)[10 bod.] lim ([ 22—~ )"
@—5 sinH(z — b) e—3- 3 — T z—0 223

2. [5 bod.] Nadopunite definiciju:
Realan broj L™ je limes zdesna funkcije f : D — R u totki a € D’ ako za svaki niz (a,), a, € D,

za koji je a,, > i lim a, = vrijedi

n—oo

lim f(a,) = :

n—oo

2

3. [6 bod.| Odredite lijevu kosu asimptotu funkcije f(z) = ﬁ
)
4. [10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(z) = ﬁ u tocki
x —
Ty — 1.
5. [10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
_J Bar+2, x<2
f(x)—{x2_27 1722
bude neprekidna u tocki x = 2. Skicirajte graf funkcije za dobiveni a.
6. Derivirajte sljedec¢e funkcije:
5 bod — L 4yz - b)[5 bod _ TS
a)[5 bod.| f(z) = —z2'/° — \/5—? i 0-]f(l’)—62x—2+5
¢)[10 bod.] f(z) =sin(2 — V3x).
2
7. [15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(x) = 3 x—i— 5
x
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Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



C1
Drugi kolokvij iz Matematike

1. Izracunajte sljedece limese:

— 92 1 29 _ 2 — 2 _ 2
)5 bod.] lim —~ Tl e ped] fim oo ST 5 hod.] lim YO T
r——5 .Z‘_l]_ rz——3 l""g x—>\/§ x4_4
tgll(z — 4) 327 — 248\ 7
d)[5 bod.] lim 2 "% oy5bod.] 1 £)[10 bod.] Tim 2 — 2" )"
)15 bod | i sin5(x — 4) )5 bod ] o5 —2+ 5 ) od] :le(l)< 33 )

2. [5 bod.] Nadopunite definiciju:

Realan broj L~ je limes slijeva funkcije f : D — R u totki a € D" ako za svaki niz (a,), a, € D,
za koji je a, < i lim a, = vrijedi

n—oo

lim f(a,) = :

n—oo

2
-4
3. [6 bod.] Ako postoje, odredite vertikalne asimptote funkcije f(z) = L 5
m —
2
4. [10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(z) = 32—1:2 u tocki
x R
o = 1.
5. [10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
3
_J (1=22%) z#£0
/(@) { a, x=0
bude neprekidna u tocki x = 0.
6. Derivirajte sljedece funkcije:
2)[5 bod] f(x)=5— 1T —2y7 b5 bod] f(z) = —25 4
9 sin(z2 — 5)

¢)[10 bod.] f(x) = In(4 — V/5x).

7. [15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(z) =
x

IME I PREZIME:




IME

D1

Drugi kolokvij iz Matematike

. Izracunajte sljedece limese:
22 2 33—14 2 V12 — 22 — 22

a)5bod] lim =272 p5bod] lim 22— Y5bod)] lim v

e——1  x—11 z—3 r—3 z—/3 2 —3

11
inl13(x —1 -2 53 4 620 =*

(5 bod.] Tim SBBE =D S hod] m ——2—  f)[10 bod.] lim [ 267

=1 tg2l(z — 1) e—13- —x + 13 2—0 Sa3
[5 bod.] Nadopunite definiciju:
Funkcija f : D — R, D C R, je neprekidna u to¢ki a € D ako postoji i vrijedi
lim f(z) = :

. . . . . 2?2 — 16
[5 bod.] Ako postoje, odredite vertikalne asimptote funkcije f(z) = 1
x JR—
-5
[10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(x) = % u tocki
—x
Tog = 1.
[10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
_[a=3F, 240
/(@) { a, x=0
bude neprekidna u tocki z = 0.
. Derivirajte sljedece funkcije:
2
— 1 11 _ —2"+5
¢)[10 bod.] f(z) =1In(11 — V62).
2
[15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(z) = 3 ’ 3
x —
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Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



A2
Drugi kolokvij iz Matematike

1. Izracunajte sljedece limese:

2 — —26 — 11 2 2_ /6 — 22
2)[5 bod.] lim X375 s hod) tim —0—HEET s pod] fim S YO~
z—1 r+ 11 T——2 T+ 2 z—/2 xt—4
2
in9(z — 11 208 4 305\
O[5 bod.] fim ST s p0d ) tim £)[10 bod.] lim | 237}
e—11 sin 5(z — 11) 25— — b 20 223

2. [5 bod.| Nadopunite definiciju derivacije funkcije f : (a,b) — R u tocki zq € (a, b):

f'(rg) = lim L
__ —Xo — X
12
3. [6 bod.] Odredite desnu kosu asimptotu funkcije f(z) = ry—
‘Q'j' —
2
4. [10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(z) = 3 2x 5 U tocki
l’ j—
Ty = 1.
5. [10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
) 2ax+3, x<?2
f(x)_{xQ_Q’ .TZQ
bude neprekidna u tocki x = 2. Skicirajte graf funkcije za dobiveni a.
6. Derivirajte sljedece funkcije:
a)[5 bod.] f(z) = -1z — 29z — T b)[5 bod.| f(z) = T4l
2 2 cos(z2 4+ 4)
¢)[10 bod.] f(z) = In(6 — V5z).
2
7. [15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(z) = 5 ° T
x J—
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IME

B2

Drugi kolokvij iz Matematike

. Izracunajte sljedece limese:
202 + 22 — 2 —1 2 V12 — 22 — 22
2[5 bod.] lim 22172 s hod.) lim 2o 0r T 5 bod.] lim v
=2 x4+ 2 z—3 r—3 2—/3 xt—9
4
3 —4 3 2 5\ 22
)[5 bod.] Tim S22 =4 i bod.] Tim £)[10 bod.] Tim [ 2227\
e—4sin8(z — 4) -3t 3 — T z—0 Sa3
[5 bod.] Nadopunite definiciju derivacije funkcije f : (a,b) — R u tocki zq € (a, b):
: — fl(z
f’(ﬂUo) :AwEIL f( A)x f( 0).
22
[5 bod.] Odredite lijevu kosu asimptotu funkcije f(z) = e
2
[10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(z) = —; * 5 U tocki
x —
o = 1.
[10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
) bar+2, x <2
f(x)—{ 422 -3, x>2
bude neprekidna u tocki x = 2. Skicirajte graf funkcije za dobiveni a.
. Derivirajte sljedece funkcije:
5 bod = 1A Y- 2T )5 bod _ w2
a)[5 bod.] f(z)=—5z —\/5—? )| 0-]f($)—w
¢)[10 bod.] f(z) =sin(13 — v/2z).
2
[15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(x) = F ﬁ_ e
x

I PREZIME:




Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



C2
Drugi kolokvij iz Matematike

1. Izracunajte sljedece limese:

-2 2 _ 2 —52 — 2 2 12 — 12
2[5 bod)] lim —~ T2 y5bod] lim 2T 5 hod)] lim L V12T
a—-3  x—11 z——14 x+4 a3 9— a4
4
- 11 223 — 1127\ =2
0[5 bod.] Tim 21 =3 5 bod.) Tim £)[10 bod.] lim =X — 2T}
=3 sin 3(z — 3) @7 —T + z—0 23

2. [5 bod.] Nadopunite definiciju:

Pravac x = a je vertikalna asimptota funkcije f : R\ {a} — R, ako vrijedi

lim f(z) = il lim f(z) = fo0.

r—a—

225
3. [6 bod.] Ako postoje, odredite vertikalne asimptote funkcije f(z) = L 5
x
-3
4. [10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(z) = 52—2 u tocki
x J—
g = 1.
5. [10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
2
_ =4, 2 #£0
fa)={ ¢ v 70
bude neprekidna u tocki x = 0.
6. Derivirajte sljedec¢e funkcije:
3
B 1 e o

¢)[10 bod.] f(x) =In(1 — v/152).

2

7. [15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(x) = 5_x 5
l‘ p—

IME 1 PREZIME:




IME

D2

Drugi kolokvij iz Matematike

. Izracunajte sljedece limese:
3z2 -5 4 30 — 17 2 V6 — 22 — 22
a)5bod] lim X "% psbod] lim 2T 5bod] lim Y2
a—-2  xr—4 z—2 x—2 ey x?—2
9
inll(z—5 —2 —4x3 + 1125\ =2
0[5 bod.] Tim SMHE =5 S od] Tim £)[10 bod.] Tim | ——2 " 27
T—5 tg 9(1‘ — 5) z—9+ —x +9 z—0 — 43
[5 bod.] Nadopunite definiciju:
Pravac x = a je vertikalna asimptota funkcije f : R\ {a} — R, ako vrijedi
lim f(z) =400 ili lim f(z) =
r? — 81
[5 bod.] Ako postoje, odredite vertikalne asimptote funkcije f(z) = 9
x
[10 bod.] Odredite jednadzbu tangente i normale na graf funkcije f(r) = —; u tocki
x —_—
g = 1.
[10 bod.] Odredite realni broj a tako da funkcija
4
_ @ =22%), 2 #£0
fa)={ ¢ v 70
bude neprekidna u tocki x = 0.
. Derivirajte sljedece funkcije:
2
B 1 a1
¢)[10 bod.] f(z) =1In(2 — V7).
2
[15 bod.] Odredite intervale rasta i pada te lokalne ekstreme funkcije f(x) = 1 ’ 3
'z‘ p—
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Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



Tablica derivacija elementarnih funkcija

() =0, ceR
(z%) = az®!, acR, zcR

1
(log,z) = —~log,e, x>0
T
1
(Inz) = = x>0
(a*) = a"lna, z€R
(e®) = ¢, z€R
(sinz) = cosz, z€R
(cosz) = —sinz, z€R
1 s
tgz) = 2k—1)=, keZ
—1
(ctgz) = ——, x#km, keZ
sin” x
(arcsinz) = ——— s <1
arcsinz) = ——, |z
V1—a?
(arccoss) = ———. Js] <1
arccosr) = ——, |z
V1—a?
/ 1
(arctg:z:) = m, relR
x
—1
(arcctgr) = ——, w€R

1+ 22’



