ZADACI ZA SAMOSTALNO RJESAVANJE: LINEARNA ALGEBRA

MATRICE

ZADATAK 1. Zbrojite matrice

(a)

15 3 5 25 4 3
A= 4 5 9|, B=| -4 -2 3],
3 —4 1 2 5 1
(b)
5 =3 2 7T 8 5
C_[7 43]’D [—2 -9 7]
Rjesenje.
40 7 8
(a) A+B= 0 3 12
5 1 2
12 5 7
(b)C—I—D—[ 5 s 10]
ZADATAK 2. Skalarima o = —1 i « = 5 pomnozite matricu
1 2 3
A= 5 —4 9
54 67 7
Rjesenje.
-1 -2 =3 5 10 15
-1-A= -5 4 -9 |, 5-A= 25 —20 45
—-54 —67 -7 270 335 35
ZADATAK 3. Za matrice
3 9 10 4
A_[l—?)]’B_[lQ 22]’

izracunajte:
a) A+B,b) A—B,c) AB, d) BA.
Rjesenje.

a)A+B—[13 12].

20 19

-7 5
b) A_B_[—18 —25}



201 210
¢) AB = [ 47 —62]'
34 78
d) BA_[79 105]'
ZADATAK 4. Za matrice
4 3 5
A=| -1 55 5|, B=
5 21

izracunajte:

a) A+B,b) A—B, c¢) ABid) BA.

Rjesenje.
2 8 6
a) A+B= 6 46 12
| 12 5 3
6 -2 4
b)) A—-B=| -8 64 -2
-2 -1 -1
48 8 35
c) AB=| 422 —485 394
|11 10 21
[ -8 271 16
d BA=| 72 —460 -3
| 35 190 52

ZADATAK 5. Izracunajte sljede¢e produkte matrica

a) 4 o 3 1§ —21
9 -7 -3 9 1 ’

b) [3 =4 5 ]| 1]i

10
2 11 1 1 0 -1
c) |0 9 =3 19 -2 1
1 0 -7 -1 3 4
Rjesenje.
2) 4 5 3 1; _21 |79 82
9 -7 -3 1 67 193 |7

2 1



b) [3 =4 5] 1 |=[49].

10

2 11 1 1 0 -1 210 —19 13
|0 9 -3 19 =2 1 |=]|174 —27 -3
1 0 -7]]|-1 3 4 8 —21 —29

NEKE SPECIJALNE MATRICE

ZADATAK 6. Izracunajte trag sljedeé¢ih matrica:

-1 4 54 3
14 3 -4
a) A= 10 12 ,b)B= 6 65 6 |,c) C= 5 4 6 7
3 —11 5 56 _33 7 4 -3 66
-2 13 -98 1
Rjesenje.
a) trA = —1,
b) trB = 46,
c) trC = 1.

ZADATAK 7. Provjerite jesu li sljedece matrice simetri¢ne, antisimetri¢ne ili niti jedno od navedenog.

10 4 -9 0 -2 4 ~1 45 -8
a)A=| 43 1|,p))B=| 2 0 -15|,0)C=|-6 0 15
—9 1 -15 —4 15 0 4 1 0

RjesSenje.
a) Matrica A je simetri¢na.

b) Matrica B je antisimetri¢na.

¢) Matrica C nije niti simetri¢na, niti antisimetri¢na.

REGULARNE MATRICE

ZADATAK 8. Gaussovom metodom nadite inverz sljede¢ih matrica:

e ) e PR L |

10 0 —2 1 5 4
dD=| 13 6|,e)E=|6 3 2
5 7 2 1 -2 1



—1 o
DAT=51]3 3
1 [ 4 3
—1 -
b) B 22| -6 1]
6 -5
-1 _ -
9CT =1 4]
1 8 7 -3
d) D—l_m -14 -15 31
4 35 -15
L7 B2
e)E*lzﬁ 4 3 -22
5 -7 27

SUSTAV LINEARNIH ALGEBARSKIH JEDNAZBI

ZADATAK 9. Sljedece sustave linearnih algebarskih jednadzbi prikazite graficki, te iz slike odredite
rjeSenja i objasnite njihov geometrijski smisao:

3r1 + x9 = 10 —4x; 4+ 229 = 1

a) x1+x2:2’)—8x1+4x2:7'

Rjesenje.

a) ($1,$2) = (4, *2).
b) Sustav nema rjesenje.

(GAUSSOVA METODA ELIMINACIJE ZA RJESAVANJE SUSTAVA LINEARNIH ALGEBARSKIH JEDNAZBI

ZADATAK 10. Gaussovom metodom eliminacije rijesite sljedece sustave:

201 + 3xo 4+ 4dxz3 = 1 —r; + 29 + 8x3 = 4
a) x1 + 4dxy + brg = —-2.,b) 61 + 3x2 + 223 = 1.
3r1 — 2x9 + 4dx3 = 5 41 + 6x92 + 923 = 2

RjesSenje.
61 —11 —15
W (@na3) = (5555 59)
10 —-25 16)

b) (33173327$3) = (177’7’177

DETERMINANTE

ZADATAK 11. Izra¢unajte sljedeée determinante matrica prvog i drugog reda:



Rjesenje.
a) detA = —9.
b) detB = 25.
c) detC = 123.
d) detD = 427.
e) detE = —46.

ZADATAK 12. Izra¢unajte sljede¢e determinante matrica tre¢eg reda:

4 5 6 12 12 8

a) A=|0 8 —5|,b)B=|123 123 3
|0 0 10 3 3 156

1 22 -3 7 0 3

OD=| 5 8 9|,0E=|-5 —22 19

| 2 0 1 2 5 —1
Rjesenje.

a) detA = 320.

b) detB = 0.

c¢) detC = 0.

d) detD = —546.

e) detE = —454.

f) detF = —40.

ZADATAK 13. Izracunajte

a) detAB, b) detCD, ¢) detEF,

,c) C=

i) F

pri cemu su A, B, C, D, E i F, matrice iz prethodnog zadatka.

Rjesenje.
a) detAB = 0.
b) detCD = 0.

c) detEF = 18160.
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CRAMEROVO PRAVILO

ZADATAK 14. Primjenom Cramerovog pravila diskutirajte rjesenja sljedeé¢ih sustava jednadzbi u ovi-
snosti o parametru A € R

(a) Arx1+x2 = A
z1+Arg = 17
Ar1+5bry = 1

(b) 521 +Axy = 1°
Rjesenje.

(a) Za XA € R\ {—1,1} sustav ima jedinstveno rjesenje, a za A € {—1,1} sustav ima
beskonacno rjesenja.

(b) Za XA € R\{—5,5} sustav ima jedinstveno rjeSenje, za A = 5 sustav ima beskona¢no
rjeSenja, a za A = —5 sustav nema rjeSenje.

ZADATAK 15. Cramerovim pravilom rijesite sljedece sustave:

3r1 + 4x9 — 3xz3 = 0 Ty — T9 + 6xz3 = 4
a) —2r1 + ® + 4dxz = 5,b) 2z + x3 = 1.
Tx1y + 8ry + Y93 = 2 41 + 220 — bxy = 3
Rjesenje.
—131 57 21
a) (x1,z2,23) = (W?Ea@)'

b) (z1,22,73) = (%1, %,2).



