ZADACI ZA SAMOSTALNO RJESAVANJE: REALNI BROJEVI I REALNE
FUNKCIJE JEDNE REALNE VARIJABLE
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INFIMUM I SUPREMUM SKUPA

Pokazati:
a)sup{2 | neN} =1

c) sup{sinz | x €e R} =1
e)sup{ﬁﬁneﬂ%}:l
g) sup{zr €R |22 <2} =2

Da li je supremum[infimum] maksimalan[/minimalan| element?

Odrediti infimum i supremum skupa

Neka je

Odredite (ako postoje) inf S, sup S, min S i max S.
Uputa: Uocite da je S = (—4,2].

inf{ | neN}=0
inf{sinz | x € R} = —1

f) inf{ | 2 € R} =0

h) inf{z € R | 22 <2} = —V/2.

1
Sz{lOO-(—l) +E.neN}
Rj.: inf S = —100, sup S = 100.5

S:{xeR:]w+1\<3}U{2}

KVADRATNA FUNKCIJA

Odrediti realne nultocke i tjeme parabole te skicirajte parabolu

(a) f(x)=22—-22—15

(b) f(x) =42% — 122 +9.

Rijesiti sljede¢e nejednadzbe:

(a) |22 + 1| §3§
(b) |z +5| < 1

Rijesiti jednadzbu |z + 1| + |z — 2| = 3.
Koliko rjesenja ima jednadzba 2x + |z — 5| = 77

Skicirati grafove sljedeéih funkcija:

(a) f(z) =]z —2|
(b) f(z) = |l=] —1]

(c) flz)=lo+2]—|z* - 4]
Rijesiti nejednadzbu ‘25‘3*1 — 1‘ S 9rtl
Rijesiti nejednadzbu ‘2(90—_3
r—2

Koliko je \/(—z)?, z € R?

APSOLUTNA VRIJEDNOST

)‘>w2—4w+3.

i@ =-3, 20 =5, T(1,—16)

RJ 12 = %, T(%,O)

Rj: z e {-1,2}

Rj.: Samo jedno: = =2



DOMENA FUNKCIJE, KOMPOZICIJA FUNKCIJA, INVERTIRANJE FUNKCIJE, PARNOST
FUNKCIJE

ZADATAK 1. Dali je preslikavanje f : D — K funkcija? Obrazlozite odgovor!

ZADATAK 3. Odredite domenu funkcije zadane formulom:

(a) f(x)=+v3— a2, Rj..Dy = [-V3,V3]
() f(@)= 5———VI-7, Rj: Dy = (—o0,2
(c) f(x) = logs(3z% + 5z — 2), Rj.: Dy = (—00,—2) U (3,0)

@) f(z)= ,/%—Hn@x—l). Rj.: Dy = (},2)

ZADATAK 4. Odredite kompozicije fogi go f:
(a) f(x)=3z—-2, g(x)=2%+22,
. Rj.: (fog)(z) =322 +6x—2, (go f)(z) = 3x(3z — 2)
(b) f(z)=2*+9z, g(x)=Vz+9,
. Rj: (fog)(x) =9+2+9vV9+ =z, (go f)(xz) = VI + 9z + 22
(¢) flz)=3"+1, g(z)=logs(a? - 1).
: Rj.: (fog)(z) =27 (g0 f)(z) =z +logs(2 + 3%)



ZADATAK 5. Odredite inverznu funkciju f~!(z):

(a) f(z) =3z -1,

) J@) = {5

3T
(© f) =12,

() fa) =logs

ZADATAK 6. Ispitajte parnost funkcije:

(a) f(x) =423 — 5z,

zt + 322 +1
(b) f(z) = B o—
6 _
(@ fla)=""2 -0, Rj

ZADATAK 7. Skicirajte grafove sljede¢ih funkcija:

(a) f(z)=(z-2)*+1,
(b) f(z) = (x—1)° -2,
(¢) f(x) =2cosx+ 1,
(d) f(z) =In(z+5)

Rj.: funkcija je neparna

Rj.: funkcija je neparna

.. funkcija nije niti parna, niti neparna
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ELEMENTARNE FUNKCIJE

Koristeéi Hornerovu shemu, izracunajte vrijednost polinoma f(z) = z* + 223 — 222 46

za r = —2. Rj.: f(—2)=-2
Zakoje a je ostatak pri djeljenju polinoma f(z) = x°+2%+ax+5 polinomom g(z) = x—1
jednak 37 Rj.:a=—-4
Faktorizirajte polinom f(z) = 23 — 722 + 36. Rj.: (x+2)(x — 3)(z —6)

Racionalnu funkciju razlozite na parcijalne razlomke:

r—1

_ s, 1 z—3
ot + 222 +1 . 1 1
(b) R(z) = I Rjt 2+ 59+ 25 e

Rijesite eksponencijalne jednadzbe:

(a) 577 = 5% Rj.: oy = —1, 29 = —1
) X , T2 3

(b) 3-47 +2.9% = 5.6 Rj.: 21 =0, 25 =1

Rijesite logaritamske jednadzbe:

(a) In3x —In(x — 1) =4, Rj.: z = -¢

et-3
(b) logd z = log3 {/Z + 2. Rj.: z =
Rijesite trigonometrijske jednadzbe:
3 3
(a) cos <a: — %) = g, Rj..x; = % + 2km, xo = 111—27r +2km, kel
(b) v2sinx + sin2x = 0. Rj.: 21 = km, 290 = ?ﬂf + 2km, x3 = ‘%’r +2kmw, k€Z



